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Vorwort

Dieser Text beschert dem Leser viel Ubungsmaterial zu den Grundlagen der Logarithmusfunktionen.

Es geht NUR um Kurvendiskussionen. Gefragt sind also:
Definitionsbereich, Verhalten am Rand, Schnittpunkte mit der x-Achse,
Asymptoten, mindestens 2 Ableitungen, Extrem- und Wendepunkte.

Einige Funktionen sind mit einem zusatzlichen Parameter gegeben, also als E @

Funktionenscharen. Da bietet sich dann eine Ortskurvenaufgabe als Zusatz an.

Die Aufgabenstellungen werden wie folgt abgekiirzt: 6’
D = Definitionsbereich R = Verhalten am Rand
S = Symmetrieverhalten N = Nullstellen, Schnittpunkte mit d(ﬁwse
Sy = Schnittpunkt mit der y-Achse As = Asymptoten @
A = Ableitungen E = Extrempunkte Q
W = Wendepunkte M =Wertmenge. \
Wer umfangreiche Aufgaben sucht, also Aufgaben mit viel atzaufgaben,

meist im Abiturstil, lese bitte im Text 46110 nach.

Hier eine kleine Zusammenstellung des G nti ssens fir e und In:

C) e“=a < x=Ina Beispiel: N0 =1 \
@) n-|n(a)=|n(a") Bei iel:§2.|n3=|n32=|n9

KA Y |
14 = In(47) —InV4 =In2
9

eispiel: IS gl =

.F\ et g2 _ o
@ In &@) =a-1=a Umkehrung von (2):
Q

3) eIna —a

Beispiel: Ine=1

In(e*)=2:In(e)=2-1=2

5% In(u-v)=Inu + Inv 1. Logarithmusregel
Beispiel: In(2e)=In2+Ine =In2+1
u
(6) In—=Inu — Inv 2. Logarithmusregel
v
— e
Beispiel: In3=lne—ln2=1—ln2 /
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Die Aufgabenstellungen
Nr. Funktionsterm Aufgaben Losung
1. LN-Funktionen mit linearem Argument
11 f(x) =In(4x-1) DRNMASAEWM 5
12 f(x)=In(2-x) DRNMASAEWM 5 @
13 f(x)=In(4x+4) DRMNASAEWM 6
14 f(x)=In(4-+x) DRMNASAEWM é’
15 fi(x) =In(4+x—t) DRMNASAEWM ,Q
16 f(x)=2-In(2x +1) DRMNASAEWM @ 7
17 f(x)=4-In(4x) DRMNASAEWM ® 8
18 f(x):lnﬁ:—ln(xﬂ) DRMNAsSAEWM 8
2. LN-Funktionen mit quadrati chﬁument
21 f(x)=In(x* -4) DRMN @ ¢ 9
22 f(x)=In(4x-x*) DR EWM/Szux=2 10
23 f(x)=In(x*) AsAEW 11
24 f(x)=In (x+1)2} ’&DRMNASAEW/Szux=1 11
25 f(x)=In(8-+x s\ DRMNASAEW 12
26 f(x)=|n(x2ﬁ-\~ DRMNASAEW 12
27 f( n(@—G) DRMNASAEW /Szux=0,5 13
#/ 3. Direkte LN-Funktionen mit Bruch-Argument

31 &Q)In%ln(%ﬂ DRMAsNAEW/SzuW 14
@ f(x)=In :;; DRMAsNAEW/Szu Z(-40) 15

f(x):iiz DRMAsNAEW/Szu Z(0)0) 16
34 f(x):ln;ii DRMAsNAEW/SzuW 17
35 f(x):InX2_16 DRMAsNAEW 18
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4. Ln-Funktion in einer Summe
41 f(x) =Inx - Lx? DRMAsAEW 19
42 f(x) =In(tx) -9 x° D R As A E W/ Anz. der Nullstellen 20
43 f(x) = x +In(x?) DRASAEW 21
44 f,(x)=a-x-In(x) D RAs AE W/ Anz. der Nullstellen 22
45 f(x)=t-Inx+1 DRAsAEW/EinAbh. von't 23 EQ
5. Ln-Funktion in einem Produkt .
51 f(x)=x-Inx DRMASAEW
52 f(x)=(x+2)-In(x+2) DNRAEW /senkr. Tangente ,Q
53 f(x)=x-In(4-x) DAsNAW @ 26
54 ft(x): X-In(x)—tx D As AEW [/ senkr. Tange &: 27
55 f(x)=x*-In(tx) DRAEW 28
56 f(x) = (X2 - 4) . In(%xz) D R S N A E / Zusam¥gerigesetzte Funktion 29
.
6. Ln-Funktion in ruch
Inx-t
61 f(x)=2 W/ Ortskurve der H 30
X
In(ax)
62 f,(x)=—5 K ANE W [/ Ortskurve der H 31
X .
2 .
63 ft(x)=i2.|nxT @ NSAsAEW 32
X
2a-In
64 f,(x)=3 SASAEW 34
%ﬁ@ 7. Ln-Funktion mit Wurzeln
71 f(x} Inx D N As A E W/ Randtiefp. m. senkr. Tang. 35
Inx —t
72 Q = RAsNAEW 36
-~
@ f,(x)=4-Ja-Inx DASNAEW 37
8. Andere Ln-Funktionen
81 f(x)=[Inx ]’ DR AsN AEW 38
82 f(x)=t[In(x+t)] DRAsNAEW 39
83 f(x)=1-[In(1-x)] DRNSyAEW 40
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Definitionsbereich:

Randwerte:

Wertmenge:
Senkrechte Asymptote:

Nullstellen:

Losung 11 f(x)=In(4+x-1)
Bed.: Arg>0 < £x-1>0 < x>2 D=]2;9
Xx>2 = Arg—>0 = f(x)>—o
X>wo = Argoo = f(x)o>w©
W=R
X=2
Bed.: Arg=1 < ZIx-1=1 < x,=4

Schnittpunkt mit der x-Achse:  N(4|0)

Ableitungen:

O ) O

R O I <O

Extrempunkte gibt es keine, denn da fiir alle xeD f'(x) >0, wéchst f st w)ton.

Wendepunkte gibt es keine, denn da fiir alle x e D f"(x

Definitionsbereich:

Randwerte:

Wertmenge:
Senkrechte Asymptote:

Nullstellen:

Schnittpunkt mit der x-Achse:\

-1 1 1
Ableitungen: (W) = = =(x-2
g 2-x x-2 ( )
n -2 1

& (0=-(x-2)" = ——

P (x-2)
Extrempu ibt es keine, denn da fir alle xeD f'(x) <0, fallt f streng monoton.
Wend gibt es keine, denn da fir alle x e D f"(x) <0, hat K stets Rechtskrimmung.

<0, hatK st% tskrimmung.

Losung 12 f(x) gIn(2Nx)
4
Bed.: Arg>0 < 2-x>0 $2 D=]-x;2[

x—>2 = Arg->0 —0

X— -0 = Arg— (x) > o

W=R

x=2 N K

Bed.: &Q 2-x=1 & x =1
N(119)

=

f(x)=In($x-1)

)
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